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CLASA a IX-a

Problema 1. Fie ABC'D un paralelogram si O intersectia diagonalelor. Demonstrati
ca pentru orice punct M € (AB), exista in mod unic punctele N € (OC) si P € (OD)
astfel incat O este centrul de greutate al triunghiului M N P.

Problema 2. Rezolvati in R ecuatia:
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{z}  [z] =

unde [z] si {z} sunt partea intreaga, respectiv partea frationara a numarului real x.
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Problema 3. Determinati numerele reale pozitive a, b, ¢, d astfel incat a+b+c+d = 80
si
b n c n d B
l+a 1+a+b l4+a+b+c
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Problema 4. Fie (z,),>1 un sir crescator nemarginit de numere naturale cu z; = 1
$i Tpe1 < 2x,, pentru orice n > 1. Demonstrati ca orice numar natural nenul se poate
scrie ca suma finita de termeni distincti doi cate doi ai sirului (z,,),>1.

Nota: Doi termeni z; si x; ai sirului (x,),>1 se numesc distincti daca i # j.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



