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CLASA a IX-a

Problema 1. Fie ABCD un paralelogram şi O intersecţia diagonalelor. Demonstraţi
că pentru orice punct M ∈ (AB), există ı̂n mod unic punctele N ∈ (OC) şi P ∈ (OD)
astfel ı̂ncât O este centrul de greutate al triunghiului MNP .

Problema 2. Rezolvaţi ı̂n R ecuat, ia:
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unde [x] şi {x} sunt partea ı̂ntreagă, respectiv partea fraţionară a numărului real x.
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Problema 3. Determinat, i numerele reale pozitive a, b, c, d astfel ı̂ncât a+b+c+d = 80
s, i
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Problema 4. Fie (xn)n≥1 un şir crescător nemărginit de numere naturale cu x1 = 1
şi xn+1 ≤ 2xn, pentru orice n ≥ 1. Demonstraţi că orice număr natural nenul se poate
scrie ca sumă finită de termeni distincţi doi câte doi ai şirului (xn)n≥1.

Notă: Doi termeni xi şi xj ai şirului (xn)n≥1 se numesc distinct, i dacă i ̸= j.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


