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CLASA a VIII-a

Problema 1. Fie mulţimile

A = {(x, y) | x, y ∈ R şi x+ y + 1 = 0}, B = {(x, y) | x, y ∈ R şi x3 + y3 + 1 = 3xy}.

a) Arătaţi că A ⊂ B.
b) Arătaţi că mulţimea B \ A are exact un element.

Problema 2. Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor naturale ecuaţia

x2 + y2 + xy(x− y) = 17.
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Problema 3. Numerele reale strict pozitive x, y, z verifică relaţiile

xy + 4 ⩽ 2(x+ z), yz + 4 ⩽ 2(y + x), zx+ 4 ⩽ 2(z + y).

Demonstraţi că x = y = z.

Problema 4. Fie ABCDA′B′C ′D′ un cub. Pe segmentele BC şi DD′ luăm punctele
M , respectiv N , astfel ı̂ncât BM = DN . Arătaţi că dreapta A′M este perpendiculară pe
planul (AB′N).

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


