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Barem de corectare si notare, clasa a VIII-a

1. Fie z gi y doua numere reale cu proprietatea ca x +y > 2.
Aratati ca 23 + y> > x +y. Pentru care valori ale numerelor z si y are loc

egalitatea?
Solutie. Inegalitatea 23 +y> = (z + y) (22 — 2y +y?) > x+y este echivalenta
@2 — Y U2 > L 2p
inmul‘gind cu 2, se obtine (z — y)2 F2 P >2 1p
Cum 2?2 +y% > % > 25i (z —y)? > 0, rezultd concluzia. .......... 3p
Egalitatea se realizeaza pentrux =y =1. ... ... .. ..o, 1p

2. Piramida triunghiulara regulatd VABC cu varful V are latura bazei
egald cu 6 cm, inaltimea egali cu v/6cm. Planul perpendicular in punctul C' pe
dreapta AC intersecteaza dreapta AV in punctul P. Calculati distanta de la
punctul P la planul (VBC).

Solutie. Fetele laterale ale piramidei sunt triunghiuri dreptunghice isoscele,
de catetd 3v/2 cm. In plus, AV L(VBC) ...oooiiiii i 3p

Fie O centrul bazei piramidei. Planul perpendicular pe dreapta AC in punc-
tul C intersecteaza dreapta AO in punctul Q). Deoarece QCLAC, rezulta ca
punctul O este mijlocul segmentului [AQ]. Cum VO||PQ, rezultd ci V este
mijlocul segmentului [AP] .. ... 3p

Distanta de la P la planul (V BC) este egalda cu PV =VA=3v2cm ..1p

3. Fie multimea A = {1,2,3,...,37}. S& se arate c4, oricum am considera

13 elemente diferite din A, exista doua printre acestea, a si b, cu proprietatea
s 4 a 5
ca 5 < b < 1

Solutie. Ordonam crescator cele 13 numere: 1 < a; < ag < -+ < a3 < 37.
Atunci “£ > 1> 2 oricare ar fid. ... 2p
Presupunem ci “2t > 2 oricare ar fi i ... 1p

a;

Obtinem: as > a; - g, deci ag > 2; a3 > as - g, deci az > 3.

Continuand estimarile pentru urmaéatoarele numere, obtinem, in cele din
urma, a3 > ajs - g > 3T 3p,
deci a3 > 38, contradictie. Rezulta concluzia. ............... ... ... .. ... 1p

4. Fie p > 2 un numéar prim. S& se arate ca orice numar natural nenul
admite un multiplu de forma p?® — p® unde a € N*.

Solutie. Fie A € N*, A = p*q, unde x,q € N* astfel incat p fq. ......... 1p

Doua dintre numerele p — 1,p?> —1,p3 — 1,...,p?t! — 1 dau acelasi rest la
impartirea cu ¢ (principiul cutiei); fie acestea p* — 1 si p/ — 1, unde i < j.
Diferenta lor este divizibila cu ¢, deci exista k := j — i astfel incat q|pk —1. 3p

Cum p™* — 1 = (p* — D)(p=Vk 4 p=2k L 4 pF 4 1), deducem cil
QI — 1V € N* 2p

Luand ng € N astfel incat nok > x, rezulta ci p?moF — pnok = pnok(pnrok _ 1)
este multiplu de a. ... 1p



