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Clasa a IX-a

1. Se considera triunghiul ABC cu AB> AC. Pe segmentul AB se ia punctul N astfel

incat BN :%. Daca M este mijlocul laturii BC, demonstrati ca MN este paralela

cu bisectoarea unghiului <BAC.

Solutie.
: : g c—b . .. = Cc—b — <
Fie AB=c si AC=b.Avemca AN = si, de aici, AN = 5 -AB . Rezulta ca
c
_ —— — 1l — — c-bh—= 1 = —
NM =AM — AN = —(AB+ AC)——=-AB=—(b- AB+c- AC).
2 2c 2c
Daca AD este bisectoarea lui «xBAC, D e (BC), atunci E=bl (b-AB+c-AC),
+c
deci NM = bZC - AD . Concluzia se impune.
+c

Solutie alternativa.

Pe prelungirea laturii AB, consideram punctul P cu proprietatea ca AP = AC si fie AD
bisectoarea lui <BAC . Unghiul «BAC fiind exterior triunghiului isoscel ACP, rezulta ca
XDAC =< ACP, prin urmare dreptele AD si CP sunt paralele. Pe de altd parte, ipoteza

AB+ A : . : : ST
BN = %C revine la faptul ca N este mijlocul lui BP. Atunci MN va fi linie mijlocie in

triunghiul BCP, asadar dreptele MN si CP sunt paralele si, de aici, concluzia problemei.

2. Consideram sirul (an )nZO definit prin:

=a’—6a,+18,VneN.
Demonstrati ca exista o infinitate de valori irationale ale lui x pentru care toti termenii

a,=xeR,3a

n+l1

sirului (a, )’121 sunt numere naturale.
Radu Miron

Solutie.

Notand b, =§(an —3), sirul (b,) , are proprietatea ca b,,, =b;,VneN. Se arata prin

2)1
inductie cd b, =b; ,VneN sirezultici a, = 3(%_3) +3,VneN.



Alegand x=3av/3+3,aeN",avemci xeRIQ si @, eN,VaneN".

: L . : . o 1 :
3. Fie (a,),,, 0 progresie aritmeticd cu ratia pozitiva r si primul termen a, > 5 Determi-

nati partea intreaga a numarului

r r r
Sn:\/1+ +\/l+ .ot /1+ ,neN,n=2.
a4, 4,4, a,d,.

Evident, S, > n. Apoi, cum 1+ x < 1+% pentru x>—1,avem ca

1( r r r j 1(1 1 1 1 11 ]
S, <n+—| —+ o+ =n+—| ———+———+.+———|=

Solutie.

ala2 a2a3 an an+1 2 al a2 aZ a3 an an+l
(1 1 1
=n+—| ———— |<n+—<n+l.
2\a, a,, 2a,

Am aratat astfel ca n < S, <n+1, prin urmare [S |]=n,Vn>2.



